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1 Vorschule

Losung 121-11

Statt einer 5 steht eine 7, statt einer 4 steht eine 5 und statt einer 9 steht eine 3. Also sind eine
4, eine 5 und eine 9 falsch:

91;;59 !
156% 1’549
91’575531?‘"

6158 61’5

Losung 121-12

Katrin stand am Fenster 6.

Losung 121-13
Die Schilder sind von 3 bis 8 numeriert. Die Kinder haben die Schilder 3, 5 und 8 getoffen.

Losung 121-14
30 Hande beriihren sich.

2 Klassen 1 und 2

Losung 121-21
Es gibt 4 Falle:

1. 2 wurden geboren, 3 wurden gekauft
2. 2 wurden geboren, 2 wurden gekauft
3. 3 wurden geboren, 3 wurden gekauft

4. 3 wurden geboren, 2 wurden gekauft

Fall 1: 6 — 3+ 2+ 3 = 8. Ich darf noch 4 Fische kaufen.
Fall 2: 6 —3+ 2+ 2 = 7. Ich darf noch 5 Fische kaufen.
Fall 3: 6 — 3+ 3+ 3 =9. Ich darf noch 3 Fische kaufen.
Fall 4: 6 — 3+ 3+ 2 = 8. Ich darf noch 4 Fische kaufen.
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Je nachdem darf ich noch 3, 4 oder 5 Fische kaufen.

Losung 121-22

Gesucht sind alle Zusammenstellungen, bei denen das Gesamtgewicht nicht gréfler als 7 kg ist.
Die Tabelle zeigt in jeder Zeile eine Losung des Problems.

’ Obst (1kg) ‘ Zwiebeln (2kg) ‘ Tomaten (3kg) ‘ Kartoffeln (5kg) ‘ Gesamtgewicht

X 1
X 2

X 3

X )

X X 3
X X 4
X X 6
X X )

X X 7

X X X 6

Losung 121-23

Die Waschmaschine fangt um 11:55 an zu waschen.

Losung 121-24

Die Summe aller Zahlen ist 38. Die Summe in jeder Sechsergruppe muss also gleich 19 sein. Das
gilt zum Beispiel fiir 355510 und 105337.

Zusatzaufgabe: Es gibt mehr als eine Moglichkeit. Beispielsweise kann man eine 6 als 54+ 1 von
links gegen eine 6 als 3 + 3 von rechts austauschen und hat dann 353310 und 105517.

Losung 121-25

Muster A: Die Teile wechseln sich einfach ab.

Losung 121-26

Der Verkdufer muss Anna 74ct zuriickgeben. Das geht mit 50ct, 20ct, 2ct und 2c¢t. Es sind
insgesamt 4 Miinzen.
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Losung 121-27
36 —-33+5=28 52 +13 — 38 =27

12 4+5+40 =57 90 + 20 — 30 = 80

Losung 121-28

Nacheinander werden 6 Zweiergruppen Holzer verbrannt. Das dauert dann 6 - 30 min, also 3
Stunden.

3 Klassen 3 und 4

Losung 121-31
Anja, Vera und Galja sind Médchen.

Anja kann nicht das Kindergartenkind sein, da sie dann die Jiingste wére, nach b) aber alter ist
als Borja.

Angenommen, Galja geht in den Kindergarten, ist also 5 Jahre alt. Dann miissen Anja und
Vera entweder 8 und 13 oder 13 und 8 Jahre alt sein, da nur in diesen Féllen die Summe der
Lebensalter durch 3 teilbar ist. Dann wire aber Borja 15 und Anja nicht &lter als Borja.

Somit ist Vera 5 Jahre alt. Aus ¢) und Vera = 5 Jahre folgt, Anja ist 13 Jahre alt, denn 5413 = 18
ist durch 3 teilbar, aber 5 + 8 = 13 und 5 + 15 = 20 sind nicht durch 3 teilbar.

Aus Anja = 13 und b) folgt Borja ist 8 Jahre alt.
Also ist Galja 15 Jahre alt.
Ergebnis:

Vera: 5 Jahre

Borja: 8 Jahre
Anja: 13 Jahre
Galja: 15 Jahre

Losung 121-32

Es gibt verschiedene Losungen. Eine ist diese:

2.042-1 =
(240):2-1 =
240-(2+1) =
240-24+1 =

= N O N

Losung 121-33

Fisch 2 passt nicht, denn die Fische 1 und 5 sowie die Fische 3 und 4 haben gleiche Flossen und
in die gleiche Richtung gestreifte Schwinze.
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Fisch 2 passt wegen seiner Schwanzschraffur nicht zu 1 und 5 und wegen seiner Flossen nicht zu
3 und 4.

Losung 121-34

Die Reihenfolge ist blau < rot < griin.

Losung 121-35

3 und 4

Losung 121-36

1. 500 Mal: 1 Kilometer sind 1000 Meter. Wenn das Kéanguru mit jedem Sprung einen Meter
schaffen wiirde, miisste es 1000 mal hiipfen. Weil es aber 2 Meter schafft, braucht es nur
halb so viele Spriinge.

2. 750 Mal: Eineinhalb Kilometer sind 1500 Meter. Fiir einen Kilometer braucht es 500 Spriin-
ge. Fir einen halben Kilometer braucht es noch einmal halb so viele Spriinge, also 250
Spriinge. Das sind zusammen 750 Spriinge.

Losung 121-37

Zeichnet man die AGs als einander iiberlappende Kreise,
so kann man die Anzahl der Kinder, die mehrere der AGs
besuchen in die farbigen Bereiche schreiben: 3 Kinder sind

sowohl in der Mathe- als auch in der Theater-AG. Daher
steht eine 3 im rosa gefiarbten Bereich. Je ein Kind ist so-
wohl in der Mathe- als auch in der Sport-AG bzw. sowohl in '

der Theater- als auch in der Sport-AG. Daher steht in dem
griinen und dem blauen Bereich je eine 1. Kein Kind ist in
allen 3 AGs. Daher steht nichts im gelben Bereich.

Nun wissen wir, dass in der Mathe-AG insgesamt 13 Kinder sind. 4 davon sind auch in einer
anderen AG (rosa und griiner Bereich). Es bleiben 13 — 4 = 9 Kinder, die nur in der Mathe-AG
sind. Genauso iiberlegt man sich, dass von 12 Kindern der Sport-AG 10 in keiner anderen AG
sind und von den 11 Kindern der Theater-AG 7 Kinder in keiner anderen AG sind. Wir kénnen
jetzt die Antworten auf die beiden Fragen leicht ablesen, indem wir die Zahlen in der Zeichnung
addieren:

a) Es sind insgesamt 9 +3 4+ 741+ 1+ 10 = 31 Kinder.

b) 9+ 7+ 10 = 26 Kinder sind nur in einer AG.

Losung 121-38

In dem Kasten steht die 3.
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4 Klassen 5 und 6

Losung 121-41

7,3 Stunden sind 73/10 Stunden, also 6 + 13/10 Stunden. 1/10 Stunde ist gleich 6 Minuten, d.h,
13/10 Stunden sind 78 Minuten oder 1 Stunde und 18 Minuten.

Folglich sind 7,3 Stunden 7 Stunden und 18 Minuten. Lotta hat sich um 12 Minuten vertan.

Losung 121-42

Die Dreiecke AABF und ACDE haben gleiche Grundlinie und gleiche Héhe und damit den
gleichen Flacheninhalt. Sei A, der Fliacheninhalt des Vierecks M EN F, dann folgt

A1+ A, + Ay = A3+ A, + Ay

und somit die Behauptung.

Losung 121-43

Die Aussage ist nur dann falsch, wenn es eine Karte gibt, deren Vorderseite eine Zahl zeigt und
deren Riickseite weif} ist.

Man muss also die Karte Nr.1 oder die Karte Nr.4 umdrehen, im ungiinstigsten Fall muss man
beide Karten umdrehen:

Dreht man Nr.1 um und stellt fest, dass die Riickseite weif3 ist, ist die Aussage falsch und man
ist fertig.

Ist die Riickseite grau, muss man die weifle Karte priifen, also Nr.4 umdrehen.

Zeigt die Vorderseite von Nr.4 eine Zahl, so ist die Aussage falsch, zeigt sie einen Buchstaben,
so ist die Aussage wahr, denn Nr.1 hat ja in diesem Fall eine graue Riickseite.

Losung 121-44

Gesamtgeschwindigkeit: v1 + vo = 81 km/h = 22,5 m/s; [ = (v +v2)t = 22,5 m/s - 6s =
135 m. Die Zuglidnge betragt also 135 m.
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Losung 121-45

Betrachte immer jedes zweite Folgenglied:

5,10, 25,50,85, ...
Vorschrift: +5, 415, +25, +35, .. ..
Fortsetzung: 85+ 45 = 130, 130 + 55 = 185

11,16, 15,20, 19, ...

Vorschrift: +5, —1,+5,—1, ...
Fortsetzung: 1945 =24,24 —1 =23
Also lauten die nichsten 4 Folgenglieder: 130, 24, 185, 23.

Losung 121-46

Angenommen, der Bauer hatte anfangs x Miinzen in der Tasche. Dann sind es nach der Ersten
Uberquerung der Briicke und nachdem er dem Teufel 24 Miinzen gegeben hatte 2o — 24. Nach
dem zweiten Mal sind es 2(2z — 24) — 24, nach dem dritten mal 2 [2(2z — 24) — 24] — 24. Aber
das sind 0 Miinzen:

222 —24)—24]-24 = 0
2[4x—3-24]—-24 = 0
8r—2-3-24—-24 = 0

8r = 7-24
r = 21

Der Bauer hatte zu beginn 21 Miinzen in der Tasche.

Losung 121-47
PYTHAGORAS

Losung 121-48
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5 Klassen 7 und 8

Losung 121-51

Es gibt genau 2 verschiedene Darstellungen der Zahl 2021 als Differenz zweier Quadratzahlen.
Diese erhélt man mit Hilfe der 3. binomischen Formel aus der Produktdarstellung 2021 = 47-43 =
2021 - 1.

a+b = 47

a—b = 43
Also a = 45,b = 2 und 2021 = 452 — 2.

a+b = 2021

a—b = 1

Also a = 1011, b = 1010, d.h. 2021 = 1011% — 10102.

Losung 121-52

15 Schiiler. Jeder verschenkte 14 Fotos.

Losung 121-53

Seien a = 987654321 und b = 98765432. Dann kann man die Ungleichungen schreiben als
ab <n <b(10a + 3)

Wegen b (a +2) — ab = 2b erfiillen 2b — 1 = 197530863 natiirliche Zahlen die gegebene Unglei-
chung.

Losung 121-54

a) N

Wir beweisen, dass AMCP gleichschenklig ist. Der Beweis fiir C

AMNC ist analog. Nach Konstrution von P gilt ME = EP und

LCEP = /ZCEM = 90°. Da die Dreiecke AMCE und ANCEP P

auBlerdem die Seite C'E gemeinsam haben, sind sie nach Kongru- B

enzsatz sws kongruent. Damit ist AMCP gleichschenklig. A M B

b)

Es gilt AC || MN, da AABC rechtwinklig und nach Konstruktion von N. Die Winkel ZPCE
und ZDNC sind daher ebenso wie ZEPC und ZDCN als Stufenwinkel an geschnittenen Par-
allelen gleich grofi. Da APEC und ACDN rechtwinklig sind und Z/BCA = 90° ist, betragt die
Grofle des Winkels ZPCN 180° (verwendet wurde hierbei der Innenwinkelsatz im Dreieck). Die
Punkte P,C' und N liegen somit auf einer Geraden.

c)

Nach b) haben AECP und ADNC gleiche Innenwinkel, sind also einander &dhnlich. Nach a)
gilt MC = CN = PC'. Daher haben die Dreiecke AECP und ADNC' eine gleich lange Seite.
Sie sind also sogar kongruent.
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Losung 121-55

a) Der Golfball wird vom Punkt (0 | 0) abgeworfen und erreicht seine maximale Weite bei der
zweiten Nullstelle. Wegen

1, 5 15
J(@) =~ 17 +4x_x(_128$+4>
ist dies 5
=2, =5.32=1
1= =532 =160

Die maximale Hohe erreicht der Golfball am Scheitelpunkt der Parabel. Da die Parabel symme-
trisch beziiglich der Nullstellen ist, ist dies bei der Hélfte der Flugweite der Fall, also bei 80. Die
Hohe h betrigt dann

1

5
h:f@M:—T%~%I+180:—m+1m:50

Der Golfball erreicht eine maximale Weite von 160 und eine maximale Hohe von 50.

b) Seien a die Mafizahl der Lange der grofieren, b die Maflzahl der Lénge der kleineren und d
die Mafizahl der Lénge der Diagonalen des Rechtecks. Dann gilt nach Voraussetzung und Satz
des Pythagoras

d = 4b
& =+
a = 9

Daraus folgt fiir b:

81 9
1602 =81+ b’ =—b=+——
15 V15

Die negative Losung hat in diesem Zusammenhang keinen Sinn. Es muss also

9

V15

sein und folglich
36

d=4b= "=
V15

Tatséchlich gilt dann fiir a

, 367 92 1215
=" —-—=—""=381
15 15 15

also a = 9.

c) Es seien a, b, und ¢ die Mafizahlen der Lingen der Katheten bzw. der Hypotenuse des Dreicks,
dann gilt nach Satz des Pythagoras und Voraussetzung:

[

2 2

c© = +b

Q

a ol e
0 |

Damit folgt fiir b: b = 3a und fiir a:

82 = a® + 9a® = 104>
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Diese Gleichung hat die beiden Losungen i\/%. Die negative Losung hat in diesem Kontext
keinen Sinn. Es ist also

Tatséchlich gilt dann fiir ¢

64 576
2
—_ — _— = 4
=110 -
also ¢ = 8. Und es ist
8 24 _ 1.3
V10 V10

d) Fiir das Volumen V gilt
_ T
V= 4d h

Daraus folgt fiir d (die negative Losung kann ausgeschlossen werden):

100 -4 400
d= \/ =4/ — = 6,51
3T 3T

Losung 121-56

Wir nehmen der Reihe nach an, dass in der jeweiligen Aussage beide Namen falsch sind und
schlieffen aus den iibrigen Aussagen auf die Sieger:

a) A falsch und C falsch: es folgt F wahr (aus ¢)) und D wahr (aus e)); also B falsch (aus b))
und damit E wahr (aus d)). Es gébe also genau 3 Sieger D, E, F, was ein Widerspruch ist.

b) B falsch und F falsch: es folgt A wahr (aus ¢)) und E wahr (aus d)) und daher C falsch (aus
a)) und D falsch (aus e)). Es gébe genau 2 Sieger A und E. Das wére eine Losung der
Aufgabe, aber wir miissen noch nachweisen, dass sie auch einzig ist.

c) A falsch und F falsch: es folgt B wahr (aus b)) und C wahr (aus a)) und D wahr (aus e))
und daher gébe es auch in diesem Fall 3 mogliche Sieger: B, C und D.

d) B falsch und E falsch: es folgt F wahr (aus b)) und daraus A falsch (aus c)). Dann miissten
C und D wahr sein (aus a) und e)), so dass es die 3 moglichen Sieger C, D und F gébe.

e) A falsch und D falsch: es folgt C wahr (aus a)) und F wahr (aus ¢)) und somit B falsch (aus
b)) und damit E wahr (aus d)). Wir hétten die 3 Sieger C, E und F.

Es lasst sich also feststellen: unter der Annahme, dass die Aussagen in a), ¢), d) und e) beide
falsch sind, ergidben sich jeweils 3 Sieger, was im Widerspruch zur Aufgabe steht. Unter der
Annahme, dass in b) beide Aussagen falsch sind, ergeben sich genau 2 Sieger: A und E. Die
Sieger lassen sich aus den Bedingungen der Aufgabe somit eindeutig ermitteln.

Axel und Ernst gewannen den 100-m-Lauf.
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6 Klassen 9 bis 13

Losung 121-61
Ulrich Warnecke:
Zweierlei ist zu zeigen:  (I) p?| 37, und (II) p* f 30, 2.

Zu (I): Die Behauptung ist dquivalent mit >-¥_; % =0 mod p?. Durch Umordnung und Zusam-
menfassung des ersten Summanden mit dem vorletzten, des zweiten mit dem vorvorletzten usw.
erhélt man (p ist ungerade!)

p—1

S = (4 (b D)+ (0 2 (0 2 4 (0 D) = 3+ (0 )
=1 =1

Nun gilt
Pt (p =)= = (i =p)) = (= (= p) (PP —p) + il = p) T ()
p—1
=p- > # (i - p),
j=0

und hierin ist auch der zweite Faktor durch p teilbar, wie man mittels des binomischen Lehrsatzes
zeigt:

p—1 . ) p—1 . J ] .
Z P — p) = (Z'P—l—J ) Z (2) Z’]—k(_p)k)

=0 =0 k=0
p—1 p—1
= P00 (—p)0 = Zip_l =p-i»1=0 modp.
Jj=0 Jj=0

Damit hat sich ergeben:
P
Zip =0 mod p?.
i=1

Zu (II): Hier bendtigen wir zuerst den Nachweis, dass i + (p — i)? = p?> mod p? fiir ungerade
Primzahlen p und ganze Zahlen ¢, die nicht durch p teilbar sind, gilt. Wie zuvor hat man zunéchst
wieder

p—1
P+ (p—i)P =p-y (i py
=0

und hat den zweiten Faktor mod p? zu betrachten. Mittels des binomischen Lehrsatzes findet
man

= 1—j5 j = 1—3 J j j—k k
P—=1=J(; _ J — p—1=7 | IR (_
> - = (73 (1))
7=0 7=0 k=0
= j j
N §—0(_,\0 G—1(_\1
=3 ((O)z (-) +<l>z (-»)")
7=0
p—1 ' ‘ ' p—1 p—1
=S P (=) = S = i
j=0 j=0 j=0
p—1
=piP ™t —piP Y
j=0
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Letzteres, da p ungerade und daher % ganzzahlig ist.

i durchlduft die Zahlen 1;2;...;p — 1, die alle teilerfremd zur Primzahl p sind; daher gilt fiir
diese Zahlen nach dem kleinen FERMATschen Satz i?~' =1 mod p.

Unter Anwendung der Regel

a=b modm < ka=kb modkm firk#0

erhilt man
piP~1 =p mod p?.

Nach nochmaliger Anwendung der Regel folgt mit Z?;é P17 (i — p)? = piP~1 mod p?
pil . .
pPP=p-p=p- Zipflfj(z’—p)J =i’ +(p—14)’ mod p-p?
j=0

d. h. i’ + (p — )P = p> mod p3, und damit ist der erforderliche Nachweis erbracht.

Da p offensichtlich % nicht teilt, gilt unter Beachtung der Voraussetzung p > 3

p 2
ZiP:Z(z’PJr(p—z’)pHp”E]%lpZ%O mod p,

i=1 =1

und damit ist auch (II) bewiesen.

Losung 121-62
Ulrich Warnecke:

Berechnung der Radien unter Beachtung von 0 < a < b < ¢ sowie a? + b> = ¢? (wegen Recht-
winkligkeit des Dreiecks):

1.) Die Dreiecke ADF und ABC sind ahnlich, daher gilt

b—r. 1 1 1 ab
b a G o=
C
P H
L
T Te 5
Te
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2.) Esist |BG| = |BC| =a, |GH| = |CH| = rp, damit |AH| = |AC| — |CH| = b— 1}, sodass fiir
das rechtwinklige Dreieck AGH gilt:

b2 — (c—a)?

b-—m)=(c—a)’+1 & b —2bry,=(c—a)?® & r,= 5

2

Die Darstellung von ry, kann unter Ausnutzung von a® + b? = ¢? vereinfacht werden:

b — 24 2ac—a® b —a*+2ac—c b —a®+2ac— (a*+b*)  —2a*+2ac  a(c—a)

’]"b: = = =

2b 2b 2b 2b b
3.)Esist |[KL| = |CL| =rq, |BL| = a—rq, |AK| = |AC| = b, damit |BK| = |[AB|—|AK| = c—b,
sodass fiir das rechtwinklige Dreieck BLK gilt:

2_ _b2
(a1 = (= b 472 & a2 = 2anyfe—a) & r, = T

b(c —b)

Analog zu 2.) ist auch hier Vereinfachung maglich: r, =

a) Man sieht jetzt sofort: Wenn a = b, so 7, = 7. Daher sei fiir die folgenden Aquivalenzumfor-
mungen a < b vorausgesetzt. Man findet unter Ausnutzung von a? + b? = ¢

b(c—b) alc—a)

<
a b
0< a(c—a) b(c—b)
b a
ac — a3 — b2c+ b3
0<

ab
0< (0®—a®) + (a® = bv*)e
0< (b—a)b®*+a®+ab) — (b—a)(b+a)c
0 < (b* + a*) + ab — be — ac
0<c®—ac—bc+ab
0<(c—b)(c—a)

und die letzte Ungleichung gilt wegen b > a, ¢ > b, ¢ > a. Damit ist r, < r, bewiesen.

Nun zum Beweis von 7, < 7., wieder mittels Aquivalenzumformungen unter Ausnutzung von
a’? + b = c%
a(c—a) - ab
b a+b
ab? —a(c —a)(a +b)
(a+b)b
0<b®—ac—bc+a?+ab
0 < ¢ —ac—be+ ab
0<(c—a)(c—0b)

0<

und die letzte Ungleichung gilt wegen ¢ > a, ¢ > b. Damit ist auch r, < r. bewiesen.

b) Da rq + 1y > 2r,, gentigt es, 2r, > r. zu beweisen. Dabei ist zu beachten, dass a + b > ¢ im
Dreieck ABC gilt.
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ab 2b(c —b)
<
a+b a
2b(c —b) ab

0< a _a+b

2b(c — b)(a + b) — a?b

a(a+b)
0<2(c—b)(a+Db)—a?
0 < 2ac + 2bc — 2ab — 2b* — a*
0 < 2ac + 2bc — 2ab — b* — (b* + a?)
0 < 2ac — 2ab + 2bc — b — 2
0 < 2a(c—b) — (c —b)?
0<(2a—c+b)(c—0b)
0<(a+(a+b—c))(c—0b)

0<

und die letzte Ungleichung gilt wegen ¢ > a, a + b — ¢ > 0. Damit ist jetzt auch r, < ro + 7
bewiesen.

c¢) Ersetzt man kg, kp, ke durch rq, 7, bzw. 7. und diese Radien dann durch ihre Darstellungen,
dann ergibt eine sehr lange Rechnung (ausgefiihrt mittels DERIVE 5)

a b a+ b\2 a b a+ b\2 a b a+ b\2
<b(c—b)+a(c—a)_ ab ) _(b(c—b)_a(c—a)+ ab ) _<_b(c—b)+a(c—a)+ ab )
(@ + 07— ) - (4a® — 2a3b — 0 (20* — dbe + %) — a(20° — 4bc + 2bc?) + b — b2 c?)

(ab(c — a)(c — b))

=0

und Letzteres gilt, da a? + b> — ¢2 = 0. Damit ist auch Teil ¢) der Aufgabe bewiesen.
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Losung 121-63

Die gegebene Ungleichung ist dquivalent mit
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a b ¢ a+b b+c cH+a
e - > 0.
b ¢ a b4+c c+a a+b
Die linke Seite kann umgeformt werden in
a b ¢ 147 1 1+ <
7+7+7_ - - b
b ¢ a 1+ 1+ 2 142

1 1

Setzt man x = 7, y = g und z = 2, so ist zyz = 1, damit auch % =Yz, ; = 2T, ; = 2Y. Hiermit
erhélt man durch Multiplikation mit dem gemeinsamen Nenner nach langerer Rechnung

1+ 1+y

1+ 2

<x+y+z—

v

letzteres weil erstens

1422 1+xy_ 1+yz
(x2+y2+22— (xy—i—yz—i—za:)) + ((x22+y2x+22y) —3)
0,

) (14 22)(1 + 2y)(1 + y2)

22° +y° + 2% = (wy +yz+22)) = (2 -y’ + (y —2)* + (z —2)* 20,

zweitens nach der Ungleichung zwischen geometrischem und arithmetischem Mittel unter Be-

achtung von xyz =1

(2?2 + 2z + 2%y) >3- {Ja2z - y22 - 22y = 3+ {/(vy2)3 = 3.
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Losung 121-64
Ulrich Warnecke:

Die beiden iiber AB liegenden Halbkreise bilden zusammen einen Kreis mit dem Radius ﬁ; der

Flacheninhalt ist Agp. Kreis = %67ra2.

Verbindet man A und B jeweils mit C', dann hat der Kreissektor mit den Schenkeln AB und BC,
wobei [AB| = |BC| = a, den Flicheninhalt Agerior = 2ma® = g¢ma®. Den gleichen Flichen-
inhalt hat auch der Kreissektor mit den Schenkeln AB und AC. Der Durchschnitt der beiden
Sektoren ist das gleichseitige (!) Dreieck AC'B mit dem Fldcheninhalt Apeieck = %\/§a2, das
bei der Uberlagerung der Sektoren doppelt gezihlt wurde und daher nur einmal beriicksichtigt
werden darf. Der Flacheninhalt der gesamten Figur betrdgt somit

1 1
Az = Aob.Kreis+2'-ASektor_ADreieck Eﬂ-a +2 67['01 _7\/5 ? = 8(197‘-—12\/5)@2 ~ 0, 81(12.

Ursel Willrett:

AN ABC ist ein gleichschenkliges Dreieck. Die schraffierte Fla-
che mit den Eckpunkten ADC ist gleich der halben Fléche
der Fliache iiber der Sehne C'C’" des Kreises um B mit Ra-
dius a, also gleich grofl wie die schraffierte Flache mit den
Eckpunkten ABC. Die Fliche iiber der Sehne berechnet sich
nach

a 2 . o a2 2 a? \/g a?

Dazu kommen noch die beiden Halbkreise, d.h. die Fliache eines Kreises mit Radius a/4:

Die gesamte Fliche ist also

a? a? (19 9
Agesamt 12 (471' — 3\/>) 771' = Z ( - \/g) ~ 0,81a
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